Toan 11- Tuan 6,7

, PHAN PAI SO )
Bai 3. MOT SO PHUONG TRINH LUQNG GIAC THUONG GAP

| - PHUONG TRINH BAC NHAT POl VOI MOT HAM SO LUONG GIAC

1. Pinh nghia: Phuong trinh bac nhat dbi vai mot ham sé luong giac 1a phuong trinh ¢6 dang

at +b = 0, trong d6 a, b 1a céc hang s6 (a # 0) va t 1a mot trong cac ham sé lugng giéc.

2. Céch giai: Chuyén vé roi chia hai vé cua phuong trinh cho a, ta dwa phwong trinh vé phwong trinh luong
giac co ban.
Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau:
a) 3cosx+5=0
Chuyén vé ta c6 3 cos x = —5.Chia hai vé ctia phuong trinh cho 3, ta dwoc cos x = — g
Vi —g < —1 nén phuong trinh da cho v6 nghiém.
b) v3cotx — 3 = 0, chuyén vé ta c6 v3cotx = 3. Chia hai vé ctia phuong trinh cho v/3, ta dugc
cotx =+/3.Viv3 = cot%néncotx =3 & cotx = cot%@x =%+kn,k EZ
3. Phuong trinh dua vé phuong trinh bac nhat ddi vai mot ham sé lugng giac
Vi du 3. Giai cac phuong trinh sau :
cosx =0

a) 5cosx — 2sin2x = 0 © 5cosx —4sinxcosx = 0 & cosx(5 —4sinx) =0 & [5 _ 4sinx = 0

T
cosx=0(:>x:§+kn,k€Z

5—4sinx = 0 & 4sinx = 5 & sinx =2, vi 2 > 1 nén phuong trinh ndy v6 nghiém.

Vay phuong trinh ¢6 cac nghiém la x = g + km, k € Z.

b) 8sinxcosxcos2x = —1 & 4sin2xcos2x = —1 & 2sin4x = —1
Ax = — =+ k2 = bke
. 1 e )
(:)sm4x=—§=> e T[_|_k2 = _7n+kn (keZ)
S IRECEE R VIS

Il - PHUONG TRINH BAC HAI DOI VO MOT HAM SO LUNG GIAC

1. Pinh nghia: Phuong trinh bac hai ddi véi mot ham s6 luong giac 1a phuong trinh c6 dang

at* + bt +c¢ =0 trong d6 a,b, ¢ la cac hing sb (a # 0) va ¢ la mot trong cac ham s6 luong giac.
2. Cach gial: bat biéu thuc lugng giac lam an phu va dat diéu kién cho an phy (néu c6) rdi giai phuong
trinh theo 4n phu ndy. Cubi cung, ta dua vé viéc giai cac phuong trinh lugng gidc co ban.
Vidu. Giai phuong trinh  2sin? ’2—6 + \/fsin;—c -2=0
Giai. Pgt sin> = t voi diéukiegn —1 < ¢ < 1 ta duoc phuong trinh bc hai theo t 2% + V2t —2 =0

Phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém t; = —/2 vat, = ‘/; nhung chi cO t, = \/; thoa man diéu kién (*).
Vay ta co



V2 .

. X X . T
sin-=-—=— & sin==sin—
2 2 2 4
;—C=E+k2n(k )
S EZL
=2 4 kom
2 4
x=37n+k47r

11l - PHUONG TRINH BAC NHAT POI VOl sinx va cosx

1. Cong thuc bién doi biéu thirc asin x + bcos x

asinx + bcosx = +/a? + b?sin(x + a),

. a . b
védicosa@ = —— vasing = ——.
va? + b2 va? + b2

2. Phuong trinh dang asin x + bcosx = ¢
Véi a, b, ¢ € R; a, b khong dong thoi bang 0 (a? + b2 # 0).
Néu a = 0,b # 0 hoac a # 0,b = 0, phuong trinh (2) c6 thé dua ngay vé phuong trinh lugng giac co ban.
Néu a # 0,b # 0, ta &p dung cong thuc (1).
Vi du . Giai phuong trinh ~ sinx ++/3cosx = 1
Giai. Theo cong thtc (1) tacod sinx ++/3cosx = /1 + (V/3)2sin(x + @) = 2sin(x + @)
trong d6 cosa = %,sina = \/; T do lay a = %thi tacd sinx ++/3cosx = 2sin (x + g)
Khi d6

sinx +v3cosx =1 4:)251n(x+ )=1<:)sin(x+§)=%

~— w|q

. T . T
=)51n(x+§ =smg

T T
x+§ E+k27‘[

And T T
X+§—7T—E+k27'l'
T

x—2+k2n(kEZ)

Bai tap
1 Gidi phuwong trinh  sin?x —sinx = 0
2 Giai cac phuong trinh sau :
a) 2cos?x —3cosx+1=0
b) 2sin 2x +/2sin4x = 0
3 Giai cac phuong trinh sau :
a) sinzjz—c— 2cos§+ 2=0
b) 8cos? x + 2sinx —7 =0

c) 2tan?x + 3tanx + 1 =0
d)tanx —2cotx+1 =20

4 Giai cac phuong trinh sau :
a) cosx —+/3sinx = /2
b) 3sin3x —4cos3x =5
¢) 2sinx + 2cosx —v/2 = 0
d) 5cos2x + 12sin2x — 13 =0



Bai tap on tap chuong 1

1 a) Ham sé y = cos 3x c6 phai 1a ham sé chan khong ? Tai sa0?
b) Ham sb y = tan (x + g) c6 phai 1a ham s6 1¢ khang ? Tai sao ?

2 Can cr vao d6 thi ham s6 y = sin x, tim nhitng gia tri caa x trén doan [— 3771; 27r] dé ham s6 do :
a) Nhan gia tri bang —1;
b) Nhan gia tri am.

3 Tim gia tri I6n nhit cua cac ham sé sau
a)y=+2(14+cosx)+1

= 3si A
b) y = 3sin (x 6) 2
4 Giai cac phuong trinh sau :

a)sin(x +1) = %
b) sin? 2x = %
c) cot?Z = L.

2 3

d) tan (% + 12x) = —/3.

5 Giai cac phuong trinh sau :
a) 2cos?x —3cosx+1=0
b) 25sin? x + 15sin 2x + 9cos? x = 25
C) 2sinx + cosx = 1;
d) sinx + 1,5cotx = 0.

Bai tap trac nghiém

Chon phuong an ding :
6 Phuong trinh cosx = sinx ¢6 s nghiém thudc doan [—m; 7] 12 :
(A) 2; (B) 4, ©5; (D) 6.
7 Phuong trinh COSAX — tan 2x ¢6 sb nghiém thugc khoang (O; E) la:
Ccos 2x 2
(A)2; (B)3; ©) 4 (D)S.
8 Nghiém dwong nho nhat ctia phuong trinh sin x + sin 2x = cosx + 2cos? x 1a:
OF ®> O D)%

9 Nghiém am I6n nhét cia phuong trinh 2tan? x + Stanx +3 =0 1a:
w-; ®-; ©-7 ©O-7



PHAN HINH HOC
Bai 7. PHEP VI TU

. PINH NGHIA
Dinh nghia: Cho diém 0 vas6 k # 0. Phép bién hinh bién méi diém M thanh diém M’ sao cho OM' = kOM
duoc goi la phép vi tu tdm O, ti so k.
Phép vi ty tam 0, ti s6 k thuong duoc Ki hidu 1a Vig k.
Nhan xét

1 Phép vi ty bién tdm vi ty thanh chinh no.

2 Khik =1, phép vi tu 1a phép dong nhat.

3 Khik = —1, phép vi tu 1a phép ddi xing qua tam vj tu.
4 M = V(O,k)(M) S M= V(O%)(M,)

II. TINH CHAT

Tinh chét 1: Néu phép vi tu ti s6 k bién hai diém M, N tuy y theo thi tw thanh M’, N’ thi M'N' =k -
MN vaM'N' = |k| - MN

Tinhchit2 Phépvituti sdk:

a) Bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang va bao toan thi tu giita cac diém ay.

b) Bién duong thang thanh dudng théng song song hoac triing véi nd, bién tia thanh tia, bién doan thang thanh
doan thang.

¢) Bién tam giac thanh tam giac ddng dang véi n6, bién géc thanh géc bang no.
d) Bién duong tron ban kinh R thanh duong tron ban kinh |k|R.

I1l. TAM VI TU' CUA HAI BUOGNG TRON ,
binh li: Vi hai duong tron bat ki ludn c6 mot phép vi tu bién duong tron nay thanh duong tron kia.

ais. PHEP DPONG DANG

I. DINH NGHIA
Dinh nghia: Phép bién hinh F duoc goi la phép dong dang ti s6 k (k > 0), néu véi hai diém M, N bét ki va anh
M',N' twong (rng cta ching, talubncé M'N' = kMN
Nhéan xét

1 Phép doi hinh 1a phép dong dang ti s6 1.
2 Phép vi tu ti s6 k 1a phép ddng dang ti s6 | k|

3 Néu thuc hién lién tiép phép ddng dang ti sb k va phép ddng dang ti s6 p ta duoc phép ddng dang ti s6
pk.
. TINH CHAT
Tinh chat: Phép dong dang ti s k :
a) Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thir ty giira cac diém ay.
b) Bién duong thang thanh duong thang, bién tia thanh tia, bién doan thiang thanh doan thang.
¢) Bién tam giac thanh tam giac ddng dang véi n6, bién gdc thanh géc bang no.
d) Bién duong tron ban kinh R thanh duong tron béan kinh kR.



[11. HINH PONG DANG

binh nghia: i ) . )
Hai hinh duogc goi 1a dong dang vai nhau néu c6 mot phép dong dang bién hinh nay thanh hinh kia.

Bai tap.
1. Cho hinh chit nhat ABCD, AC va BD cat nhau tai I. Goi H, K, L va J lan luot 14 trung diém cua
AD,BC,KC va IC. Chitng minh hai hinh thang JLKI va IHDC dong dang va&i nhau.

2.Trong mit phang Oxy cho diém I(1; 1) va duong tron tam I ban kinh 2 . Viét phuong trinh cta dudng
tron la anh cta duong tron trén qua phép dong dang co6 dugc bang cach thuc hién lién tiep phép quay tam
0, goc 45° va phép vi ty tdm 0, ti s6 V2



